Céc dang bai tap vé hai dwong thang song song trong khong gian
I. Ly thuyét ngin gon
1. Vi tri twong doi giira hai dwong thiang trong khdng gian
- Hai duong thiang goi 1a d6ng phang néu ching cling nim trong mot mét phang
- Hai duong thang goi 1a chéo nhau néu chung khong ddng phang. Hai duong
thang chéo nhau thi khong c6 diém chung.
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- Hai duong thang goi 1a cat nhau néu chiing ddng phang va cé mot diém chung
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- Hai duong thang goi 1a song song néu chung dong phang va khong cé diém

chung
/ /
/

- Nhu vay, trong khong gian, ¢6 4 vi tri twong dbi cua hai duong thang, d6 1a:
song song, triing nhau, cit nhau va chéo nhau.

- Khi nhic dén hai duong thang phan biét, thi ta hiéu 1a c6 3 vi tri twong ddi cua
hai duong thang d6 (bo di truong hop tring nhau).

2. Hai dwong thang song song

a. Tinh chat ciia hai dwong thiang song song

Tinh chat 1: Trong khéng gian, qua mot diém nam ngoai mot duong thang co
mot va chi mot duong thang song song voi dudng thang do.
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Tinh chat 2: Hai duong thang phan biét cling song song véi mot dudng thang
thar ba thi song song vai nhau.
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b. Pinh Iy (vé giao tuyén caa ba mit phang)

Néu ba mit phang d6i mot cat nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao
tuyén ay hoac dong quy hoic doi mot song song.

Gia st (P), (Q), (R) 1a ba mat phang d6i mét cat nhau theo ba giao tuyén phan
biét a, b, c, trong d6: a=(P) n(R),b=(Q) n(R),c=(P) n(Q). Khi do:

TH1: a, b, ¢ dong quy
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c. Hé qua (Pinh Iy vé giao tuyén cia ba mit phiang)
Néu hai mat phang phan biét lan luot chira hai dudng thang song song thi giao
tuyén (néu co) ctia hai mat phang noi trén s& song song véi hai duong thang do
hoac triing v&i mot trong hai duong thang do.
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I1. Cac dang bai tap vé hai dwong thang song song trong khéng gian

Dang 1: Chirng minh hai dwong thing song song
Phwong phap giai: Stir dung mot trong cac cach sau

N

- Chimg minh hai duong thang d6 dong phang roi 4p dung phuong phap chiing
minh song song trong hinh hoc phang.

- Ching minh hai duong thang d6 cting song song véi mot duong thang thi ba.
- Ap dung dinh i vé& giao tuyén song song.

- Ap dung hé qua: Néu hai mat phang phéan biét lan luot chira hai dudng thang
song song thi giao tuyén ctia chung (néu c6) ciing song song voi hai dudng
thang d6 hodc tring vi mot trong hai dudng thang do.

Vi du minh hoa

Vi du 1: Cho hinh chop S.ABCD véi day ABCD la hinh thang v&i day AD va
BC. Biét AD = a, BC = b. Goi I, J lan luot 14 trong tdm tam giadc SAD va SBC.
Mt phang (ADJ) cat SB, SC lan luot tai M, N. Mit phang (BCI) cat SA, SD tai
P, Q. Chiang minh MN // PQ.



Lot giai:
Taco: 1 €(SAD) = 1< (SAD) " (IBC)
AD  (SAD)
Lai c61 BC c (IBC)
AD//BC
Do d6 giao tuyén cua hai mat phang (SAD) va (IBC) 1a duong thang qua | va
song song vai AD, BC.
Khi d6 trong (SAD), qua I ké dudng thiang song song véi AD, cit SA tai P va
cat SD tai Q.
= (SAD) N (IBC) =PQ
— PQ//AD//BC (1)
Chtng minh tuong ty:
J e (SBC) = J e (SBC) n(ADJ)
AD  (ADJ)
BC — (SBC)
AD//BC
(SBC) N (ADJ) = MN
— MN//AD//BC(2)
Do do, tir (1) va (2) suy ra: MN // PQ.

Vi du 2: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang véi day 16n AB.
Goi M, N la trung diém SA va SB.
a. Chtng minh MN // CD.



b. Goi P 1a giao diém cua SC va (ADN), I 1a giao diém cua AN va DP. Chung
minh Sl1// CD.

Loi giai:

a. Ta c6 MN la duong trung binh cuaa tam gidc SAB nén MN // AB
Lai c6 ABCD la hinh thang nén AB // CD

Do d6: MN // CD.

b. Trong mat phang (ABCD), goi E 1a giao diém cta AD va BC
Trong mat phang (SCD), goi P 1a giao diém cua SC va DI

Ta co: E< AD c (ADN)

= EN c (ADN)

= P e (ADN)

Viay P=SC(ADN)

Do I=ANNDP

{I e AN {I e (SAB)
=
leDP ~ |l1<(SCD)

= SI=(SAB) " (SCD)

AB c (SAB)
. |CDc (SCD)
Ta co: =SI//CD
AB//CD

(SAB) ~ (SCD) =S|



Dang 2: Chitng minh bon diém ddng phang, ba dwong thang dong quy
trong khdng gian
a. Chirng minh bén diém déng phiang
Phwong phap giai:
Chting minh bon diém A, B, C, D d6ng phang ta tim hai duong thang a, b 1an
lugt di qua hai trong bén diém trén va ching minh a, b song song hoic cit nhau.
Khi d6 A, B, C, D thudc mat phang (a, b).
b. Chirng minh ba dwong thing déng quy
Phwong phap giai:
- Céch 1: Ching minh dudng thang thtr nhét di qua giao diém cia hai duong
thang con lai.
- Cach 2: Chimg minh ba dudng thang d6i mot cit nhau va chiing d6i mot nam
trong ba mat phang phan biét

d,,d, < (P),d,nd, =1,
Budce 1: Xac dinh {d,,d, = (Q),d, nd, =1, Vvéi (P), (Q), (R) phéan biét

d,,d, c(R),d, nd, =1,
Buéc 2: Két luan d,,d,,d,dong quy tai I=1,=1,=1,
Vi du minh hoa
Vi du 3: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la mét tir giac 16i. Goi M, N, E,
F lan luot 14 trung diém cua cc canh bén SA, SB, SC, SD. Goi J 1a giao diém
cua AC va BD.
a. Chtrng minh ME, NF, SJ déng quy.
b. Chimg minh M, N, E, F dong phang.




Loi giai:

a.Trong (SAC) goi I 1a giao diém cua ME va SJ.

Ta ¢6: ME la duong trung binh cua tam giac SAC nén ME // AC
Suy ra MI // AC, ma M 1 trung diém ciia SA

Nén I 1a trung diém cua SJ.

Suy ra: FI 1a duong trung binh cua tam giac SID

SuyraFl//JD

Tuong tu c6: NI // JB nén N, |, F thang hang

Vay ME, NF, SJ ddng quy tai I.

b. Do I 1a giao diém ctia ME va NF nén ME va NF xéac dinh mot mét phang
Suy ra: M, N, E, F dong phang.

Vi du 4: Cho chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh chit nhat. Goi M, N, E, F lan
luot 1a trong tam cac tam giac SAB, SBC, SCD, SDA. Chirng minh:

a. Bén diém M, N, E, F dong phang.

b. ME, NF, SO dong quy véi O 13 tAm hinh chit nhat ABCD.

Loi giai:
a. Goi M’, N’, E’, F’ 1an luot 1a trung diém ctia AB, BC, CD, DA
Ta co:

SM 2 SN 2 | £ . .
-=—,——=— (tinh chat trong tim tam giac)
SM' 3 SN' 3
SM SN
—
SM" SN



= MN//M'N" (Dinh ly Ta — lét)
Tuong tu: S— =—
SE' SF'
= EF//E'F'(Pinh ly Ta — lét)
L ai 6 {M'N'/ /AC
E'F//AC
= M'NY//E'F
Do d6: MN // EF.
Vay bén diém M, N, E, F ddng phang.
b. Goi I 1a giao diém cua ME va NF
Dé& thay M’N’E’F” 14 hinh binh hanh va O 14 giao diém cia M’E’ va N’F’
Xét ba mat phang (M’SE”), (N’SE’), (MNEF) ¢6
(M'SE") n(N'SF") =SO
(M'SE") n(MNEF) = ME
(N'SF) N (MNEF) = NF
ME N NF =1
Do d6 theo dinh ly vé giao tuyén cua ba mat phang thi ba duong thang ME, NF,
SO dong quy tai L.

(tinh chat duong trung binh)

I11. Bai tap ap dung

1. Ty lugn

Bai 1: Cho tir dién ABCD. Goi M, N, P, Q, R, S lan luot 1a trung diém cta cac
canh AC, BD, AB, AD, BC, CD. Chiing minh P, Q, R, S dong phang.

Bai 2: Cho hinh chép S.ABC. Goi E, F lan luot 13 trong tAm cac tam giac SBC
va SAB. Ching minh EF // AC.

2. Tric nghiém

Bai 1: Cho tir dién ABCD. G la trong tdm tam giac ABD, N 1 trung diém cua
AD, M 1 trung diém trén canh BC sao cho MB = 2MC. Khang dinh nao sau day
la dang?

A.MG//CN

B. MG va CN cét nhau
C.MG// AB

D. MG va CN chéo nhau



Bai 2: Gia sir c6 ba dudng thing a, b, ¢ trong d6 b // a va ¢ // a. Nhimg phat biéu
nao sau day la sai?

(1) Néu mat phang (a, b) khong tring v6i mat phang (a, ¢) thi b va ¢ chéo nhau

(2) Néu mit phang (a, b) trung véi mit phang (a, c) thi ba duong thang a, b, ¢
song song v&i nhau ting do1 mot

(3) Du cho hai mit phang (a, b) va (a, ¢) ¢6 tring nhau hay khong, ta van co b //
C

A. Chi ¢6 (1) sai.
B. Chi ¢6 (2) sai
C. Chi ¢6 (3) sai
D. (1), (2) va (3) déu sai

Bai 3: Cho tr dién ABCD. Goi M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cua cac canh
AB, AD, CD, BC. Ménh dé nao sau day sai?

A. MN // BD va 2MN = BD
B. MN // PQ va MN = PQ
C. MNPQ Ia hinh binh hanh
D. MP va NQ chéo nhau

Bai 4: Cho hinh chép S.ABCD. Goi A’, B*, C’, D’ lan luot 13 trung diém cua
cac canh SA, SB, SC, SD. Puodng thiang nao khong song song véi A’B’?

A. AB

B.CD

C.SC

D.CD’

Bai 5: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Hai dudng thang chéo nhau khi chung khong c6 diém chung



B. Hai dudng thang khong c6 diém chung 1a hai dudng thang song song hoic
cheo nhau

C. Hai duong thang song song nhau khi chiing & trén cting mdt mat phang
D. Khi hai dudng thiang & trén hai mit phang thi hai dudng thang d6 chéo nhau

Bai 6: Cho tir dién ABCD. Goi I, J theo thir tu 1a trung diém cua AD va AC, G
1a trong tAm tam giac BCD. Giao tuyén ctia hai mit phang (GIJ) va (BCD) 1a
duong thang:

A. Qua I va song song voi AB
B. Qua J va song song véi BD
C. Qua G va song song vd1 CD
D. Qua G va song song voi BC

Bai 7: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thang véi cac canh day
AB va CD. Goi I, J 1an luot 13 trung diém cua cac canh AD va BC va G 1a trong
tam cla tam giac SAB. Tim giao tuyén hai mit phang (SAB) va (IJG):

A. La duong thang song song vdi AB

B. La dudng thing song song véi CD

C. La duong thing song song véi duong trung binh ctia hinh thang ABCD
D. Ca A, B, C déu dung

Bai 8: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1 hinh binh hanh. Tim giao tuyén
cua hai mat phang (SAB) va (SCD):

A. La duong thang di qua S song song véi AB, CD

B. La duong thang di qua S

C.Ladiém S

D. La mit phang (SAD)



